Partie 2 : Racines carrés d’un nombre complexe non nul
Soit f = a + ib un nombre complexe non nul. L’objectif est de résoudre I'équation z2 = B dlinconnuce z € €
Onpose z = x + iy ou x ct y sont deux réels
x2—y?=a
1) Montrer que z2 = & 2xy =b
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2) a) On suppose que b = 0. A I'aide de la question 1), montrer que Péquation z2 = f posséde exactement deux solutions
distinctes Z; et Z. On montrera que Z; = —Z;p et on exprimera Z; ¢t Z; en fonction de @ et b

b) On suppose que b < 0. A Iaide de la question 1), montrer que I'équation 2% = B possede exactement deux solutions
distinctes Z; et Z;. On montrera que Z, = —Z; et on exprimera Zy ¢t Z; en foncdon de a et b

Remarque :

o Les solutions de I'équation z2 = 8 sont appelées les racines carrées complexes de

e On vient donc de voir qu’'un nombre complexe non nul admet exactement deux racines carrées complexes

opposées

3) En udlisant la question 2), déterminer les racines carrées complexes de 21 puis les racines carrées complexes de 3 — 44



